LE TRIANGLE

I  Inégalité triangulaire -
Positions d’un point et un segment

10ER K-RESOUDRE TOUS LES/PROBLEUES LIES AUX MATHEMATIQUES

Propriété 1 -
A B et M sont trois points distincts ©
+ 8 M €[AB] , alors AB = AM +MB

Propriéte 2 ©
A B et M sont trois points distincts °
87 M ¢[AB], alors

AB<AM +MB ; AM <AB+MB ; MB <AM + AB

M.

8 AB=AM +MB, alors M €| AB]|

4 cm Som

Tem

1) Propriété -

Dans un triangle, la longueur de chaque coté est strictement inférieure 4 la
somme des longueurs des deux autres.

Si ABC est un triangle, alors :

(B < Cette propriété est dite :
AC -

BC -

iC+BC
4B + BC
B+ AC

Inégalité triangulaire

2) Exemples *
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1+2=4(5

On ne peut pas construire le
triangle ABC
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2cm

3+2=5
Le triangle ABC est plat.

Scm

6+2=28)5. On peut tracer Le
triangle ABC est plat.

Pour qu'un triangle existe il faut que la somme des longueurs des deux plus petits cotés soit plus
grande que la longueur du plus long cété du triangle.

II. Somme des mesures des angle d’un triangle -

1) Propriété .La somme des mesures des angles d’un triangle
est égale 4 180°.

2) Exemple : ABC est un triangle tel que ABC =80° et BAC =40°. Calculer BCA .

Dans le triangle ABC , on connait déja deux angles. Leur somme est
égale 4 © ABC +BAC =80°+40°=120°.

La somme des mesures des angles d’un triangle est égale a 180°, donc
BCA =180°-120° = 60°.
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III.  Les hauteurs d’un triangle

1) Définition

Définition - Une hauteur d’un triangle est une droite passant
par un sommet et perpendiculaire a son coté opposé.

Pas d’angle obtus Un angle obtus

2) Définition

Les trois hauteurs d’un triangle se coupent en un méme point
appelé I'orthocentre. On dit qu’elles sont concourantes.

Meédiatrice d’'un segment -

83) Définition :

La médiatrice d’un segment est la droite perpendiculaire a ce
segment en son milieu.

4) Exemple :

Dans la figure ci-contre o
Médiatricedu
segment [AB]

o La droite (d) est perpendiculaire & la droite (AB).

o Le point | est le milieu de [ AB] A ! .5

Alors (d) est la médiatrice du segment [ AB].

5) Propriété directe -

Si un point appartient a la médiatrice d'un segment, alors il est équidistant 4 ses extrémités.
Soient [ AB| un segment (D) sa médiatrice et M un point.

Si M €(D), alors MA=MB.

M M

Si Alors

(@
M e (d) MA = MB




6) Propriété récinroque -

S1 un point est équidistant des extrémités d’'un segment, alors il appartient a la
meédiatrice de ce segment.
Soient [ AB| un segment (D) sa médiatrice et M un point.

Si MA=MB, alors M (D).

M U

51 Alors
A & (d)
MA =MB M e (d)
7) La construction de la médiatrice d’un segment

a. Premiére méthode ' Avec une régle graduée et une équerre

Etape N°1 - Etape N°2: On trace 4 I'aide de | Etape N°3: On prolonge la
On mesure le segment [AB] l'équerre Ia perpendiculaire au | demi-droite a la régle. On a
pour trouver le milieu de ce segment | AB| passant par |. construit la médiatrice du

segment. On l'appelle -

/ /

4
‘)7
A Y. B
h y

segment [ AB]

b. Deuxiéme méthode : Avec une régle et un compas

FEtape N°1 - FEtape N°2 - ~-

On choisit un écartement avec le >< On trace alors le A
compas, qui doit étre supérieur a segment [CD]

la moitier de [ AB]. On reporte cet " 2 | clest-a-dire Ia a B
écartement 8 partir du point A meédiatrice du

puis apartir du point B. On obtient segment [ AB]

les points C et D du part et d’autre )@ /\]ﬁ

du segment.

ITT- Médiatrices d’un triangle -

1) Définition -

La médiatrice d’un triangle est la médiatrice de I'un de ses
cotés.

2) Exemple :
Dans Ia figure ci-contre

La droite (d) est perpendiculaire 4 Ia droite (AB).

Le point | est le milieu de | AB]

Alors (d) est la médiatrice du segment [ AB] alors (d) est la
médiatrice d’un triangle du triangle ABC .
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Centre du cercle
circonscrit

3) Propriété -

Les médiatrices des cotés d'un triangle sont
concourantes en un point qui est le centre du
cercle circonscrit a ce triangle

2L
A 7 B

4) Cas particuliers -

Le centre du cercle circonscrit Le centre du cercle circonscrit a un
a un triangle rectangle est le milieu | triangle aun angle obtus existe a
de I'hypoténuse I'extérieur du triangle




